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Correction

Exercice 1
Supposons que a|b alors il existe k€Z tel que b=kXa .
Or, b=kXa=(—k)x(~a) avec (~k)€Z donc (—a)|b

Conclusion : si alb alors (—a)lb .

Exercice 2
Trois entiers impairs consécutifs peuvent s'écrire n=2k—1;n'=2k+1 et n''=2k+3 avec keZ .

Onaalors :
n+n'+n''=(2k—1)+(2k+1)+(2k+3)=6k+3=(6k+2)+1=2(3k+1)+1=2k '+1 avec k '=(3k+1)eZ ,
donc n+n'+n'' est bien impair.

Exercice 3

Soit (a;b)EN’ .

a’—9b°=28=a’—(3b)’=28=(a—3b)(a+3b)=28 .

Or, (a;b)eIN* et 28>0 donc (a+3b)eIN";(a—3b)EN" et (a—3b)<(a+3b) .
(a—3b)(a+3b)=28=(a—3b)[28 et (a+3b)[28

Or, 25=1X28=2X14=4X7 donc les diviseurs de 28 sont 1; 2 ;4 ;7 ; 14 et 28.

On déduit que les couples (a;b)€IN’ tels que (a—3b)(a+3b)=28 avec (a—3b)<(a+3b) vérifient donc

[a—3b=1 Ou[a—3b=2 ou [a—3b:4

a+3b=28 " | a+3b=14 " | a+3b=7
a=Pe¢N [ |a=len

oI e
b= ¢N = b=LgN
2# 2"

On déduit que le seul couple (a; b)EIN2 solution possible est donc (8;2).

Réciproquement,
8°—9x2°=64—9x4=64—36=28 donc le couple (8:2) est solution.

Conclusion : S ={(8:;2) }
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