Produit scalaire-correction des exercices-fiche 1 lére-Spécilalité

Exercice 1
On considére trois points A B et C. Dans chacun des cas suivants, calculer AB.AC

1. AB=6,AC=7et BAC= %
2. AB=5 AC=7et BAC=

oY=}

3. AB=5 AC=6et ETC:%“

Correction

L ZE.ZE’ZABXACXCOS(W?)ZéX%(COS(%) 42><%—21

2. AB.AC=ABXACXcos(BAC)=5x7xcos(Z)=35x0=0

AB.ZE?:ABXACXCOS(ER’)ZSX&(COS(%) 30><(—%) —15V3

e
2

Exercice 2
ABC est un triangle équilatéral de c6té 5 et I le milieu de [BC].
5V3

1. Montrer que AIZT

2. Calculer EZEZ’ , EZZE , EZEZ , ZIEZ , 575;1 et TBEE

Correction

ABC est un triangle équilatéral de c6té 5 donc AB=AC=BC=5 et BAC=ABC=ACB=60° .

On déduit que &% CB=4B.AC=BA. BC=5x5xcos(60°)= 25><% %

L G1.Ch= % d'aprés la remarque ci-dessous.
CA AB=—AC . AR = —225 d'apres la remarque ci-dessous

CA. BA=A4C . 4R _25 daprés la remarque ci-dessous

2
5 2
TR A=A A== ar=(33) = 25X3 75
2 4 4
car I est le projeté orthogonal de A sur (BC) (car ABC est équilatéral).
— 2
C1.CA=Cl.Cl=cr=(2) =2

4
car I est le projeté orthogonal de A sur (BC) (car ABC est équilatéral).

1B.BC ——IBXBC-—%XS — 225 car IBet BC sont colinéaires de sens contraires.
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Exercice 3
Soit I le milieu d'un segment [AB] de longueur 6. Calculer AB.AI et IA.IB

Correction
I le milieu d'un segment [AB] de longueur 6 donc IA=IB=3 .
AB . A= ABX AI=6x3=18 car ABet Al sont colinéaires de méme sens.

IA. IB=—IAXIB=—3X3=—9 car IA et IB sont colinéaires de sens contraires.

Exercice 4
On consideére un triangle ABC.

1. Calculer la valeur de cos (1@) puis un arrondi au degré prés de I'angle ACB  sachant que
CA=8,CB=4 et CA.CB=12

2. Calculer AB sachant que AB.AC=10,4AC=4 et WZ%

Correction

1.  CA.CB=CAXCBxcos(ACB) donc
12=8x4xcos(ACB)=32Xcos(ACB) donc

—=\_12 3
cos(ACB)= =328 dOIlC ACB~68° arrondi au degré prés.

2. ZE.ZE‘ZABXACXCOS(Z?I\C) donc
10= AB><4><C05(3) AB><4><%_2><AB donc AB—%—S

Exercice 5 B
Soit GHI un triangle isocele en H. Calculer HI sachant que HI. HG=18 V3 et IHG :%

Correction

GHI un triangle isocéle en Hdonc HG=HI .Ona:

Fﬁ.ﬁE}:HIXHIXcos(I/I-I?}):IHZXcos(g)—%lez donc
18\3= ﬁxHJ done H12=18Y3 236 done HI=6

V3

2
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Exercice 6

EFG est un triangle dans lequel on note H le pied de la hauteur issue de F avec H sur [EG].
On suppose que EF = 4,EH =2 et HG = 5.

Calculer EF .EH , E}?Eé , C_}Eaﬁ , HF HE et GE.FG

Correction
EF .EH=EH.EH=EH*=2"=4 carHestle projeté orthogonal de F sur (EG).

EF EG=EH.EG=EHXEG=2X7=14 car Hest le projeté orthogonal de F sur (EG) et les
vecteurs EH et EG sont colinéaires de méme sens.

GE.GH=GEXGH=7X5=35 car les vecteurs GE et GH sont colinéaires de méme sens.

HF .HE=0 car Hest le projeté orthogonal de F sur (EG).

GE.FG=—GE.GF=—GE.GH=-35 carHestle projeté orthogonal de F sur (EG) .

Exercice 7
On se place dans un repere orthonormé.
Dans chacun des cas, calculer .7, |[i]| et |[9]| :

1. u(—2;2) et v(3,6) 2. u(11,8) et v(2;1)

Correction

L 4.v=(—2)X3+2X6=—6+12=6
i]|=v(—2)P+2°=Va+4=\8=2V2 et |[§||=V3’+6°=19+36=145=35

2. u.v=11x2+48x1=22+8=30
[i]|=V117+8*=V 121 +64=1/185 et |[p||=v2%+1°=V4+1=15
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