Fonctions trigonométrigues-correction des exercices du cours lére-Spécilalité

Exercice 1:
Montrer que la fonction f définiesur IR par f(x)=1+cos(2x) est x—périodique .

Correction
f estdéfiniesur IR Pour tout réel x€R,x+m€R etona:
f(x+m)=1+cos(2(x+x))=1+cos(2x+2m)=1+cos(2x)=f(x)
car la fonction cosinus est 2.7 —périodique

Conclusion: f est 2w —périodique

Exercice 2 :
Montrer que la fonction [ définiesur R par f(x)=sin(2xx) est 1—périodique

Correction
f estdéfiniesur R . Pourtoutréel x€R,x+1€R etona:
f(x+1)=sin(27(x+1))=sin (2 7 x+27)=sin(27 x)=f(x)

car la fonction sinus est 2 —périodique

Conclusion: f est 1—périodique

Exercice 3 :

a T
Montrer que la fonction f définiesur R par f(x)=7—cos(4x) est ?—perlodlque

Correction
f est définiesur IR . Pour tout réel XElR,X+%EIR etona:
f(X+%):ﬂ'—COS(4(X+%>):.7[—COS(4X+2ﬂ'>:ﬂ'—COS(4X):f(X)

car la fonction cosinus est 2.7 —périodique

T ore 1
Conclusion: f est E—Perlodlque

Exercice 4 :
La fonction [ définiesur R par f(x)=x—sin(x) est-elle 2z —périodique ?

Correction
Pour x=0 ona f(0)=0-sin(0)=0 etpour x=2x ona f(27)=2x—sin(27)=2x#0
donc f n'estpas 2 —périodique
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Exercice 5 :
Montrer que la fonction [ définiesur R par f(x)=sin(4x) estimpaire et en déduire une
propriété géométrique de C; .

Correction

f définie sur R qui est symétrique par rapport a 0.
De plus, V x€R,f(—x)=sin(4X(—x))=sin(—4x)=—sin(4x)=—f(x)
car la fonction sinus est impaire

Conclusion: f est impaire.

Exercice 6 :
Montrer que la fonction f définiesur IR par f(x)=cos(x)+sin(x) est ni paire ni impaire.

Correction -
gy 2 425 ay_ 12 {2 . = o
)=t o il pet f(-Z)="2-12=0 | -
f(4) >t V2 et f( 4) > "5 Or 0#y{2et 0#—/2 donc [ est nipaire ni
impaire.
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