Généralités sur les fonctions-correction des exercices-fiche 2 Seconde

Exercice 1
1. Démontrer que toute fonction linéaire définie sur R par f(x)=kXx avec keR" est
une fonction impaire.
2. Démontrer que la fonction carré définie sur IR par f(x)=x’ une fonction paire.
3. Démontrer que la fonction cube définie sur R par f(x)=x> une fonction impaire.
. 1
4. Démontrer que la fonction inverse définie sur |R*  par f (X)=; une fonction impaire.
5. La fonction racine carrée définie par f (X):\/; est-elle paire, impaire, ni paire ni
impaire ? Justifier.
Correction
1. IR est symétrique par rapport a 0.
V x€R,f(—x)=kX(—x)=—kx=—f(x)
Conclusion: f est impaire.
2. R est symétrique par rapport aO.
V xeR,f(=x)=(—x)'=x*=f(x)
Conclusion: f est paire.
3. R est symétrique par rapport aO.
V xeR,f(—x)=(-x)'=—x"=—f(x)
Conclusion: f est impaire.
4. R’ est symétrique par rapport a 0.
. 1 1
VxeR ,f(—x)=—=—==—f(x
=L =-L=fix)
Conclusion: f est impaire.
5. La fonction racine carrée est définie sur [ 0;+co[ quin'est pas symétrique par rapport a O
donc elle est ni paire ni impaire.
Exercice 2
On considére la fonction f définiesur [ —2;2] par f(x)=3x"—2x*+7
1. Démontrer que [ est paire.
2. En déduire une propriété de sa courbe.
Correction
1. [—2;2] estsymétrique par rapport aO.
WV xe[ —2;2]1,f(=x)=3%(—x)*—2x(—x)*+7=3x" -2 X +7=f(x)
Conclusion: f est paire.
2. [ est paire donc sa courbe est symétrique par rapport a l'axe des ordonnées.
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Exercice 3

On considére la fonction f définiesur [ —5;5] par f(x)=7x’—x
1. Démontrer que [ estimpaire.
2. En déduire une propriété de sa courbe.

Correction

1. [—5;5] estsymétrique par rapport aO.
V xe[ =5;5],f(=x)=7x(=x)—(=x)=—7x’+x
V x€[ —-5;5],—f(x)=—(7xx*—x)=—7 X’ +x
On déduit que VY x€[ —5;5],f(—x)=—Ff(x)
Conclusion: f est impaire.
2. [ estimpaire donc sa courbe est symétrique par rapport a l'origine du repére, O.

Exercice 4
6
x —3

2
x+1

On considére la fonction f définiesur R par f(x)=

1. Démontrer que [ est paire.
2. En déduire une propriété de sa courbe.

Correction

1. IR est symétrique par rapport a 0.
VxeR, f(x) =T33 g
’ (—x)+1  x*+1
Conclusion: f est paire.
2. [ est paire donc sa courbe est symétrique par rapport d I'axe des ordonnées.

Exercice 5
X

On considére la fonction [ définiesur R par f(x)= g
X

1. Démontrer que f estimpaire.

2. En déduire une propriété de sa courbe.

Correction

1. IR est symétrique par rapport a 0.
V x€ER,f(—x)= X - X =—f(x)
(=x)+9  x*+9
Conclusion: f est impaire.
2. [ estimpaire donc sa courbe est symétrique par rapport a l'origine du repére, O.
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Exercice 6
Ci-contre sont construites les courbes C et C, de :
deux fonctions [ et g définiessur R . )

1. Que pouvez-vous conjecturer sur la parité de ces

Cy

deux fonctions. Justifier. , C,
2. Les expressions algébriques de ces deux fonctions
sont  f(x)=x*-3x’+1 et g(x)=x’-5x \

Démontrer votre conjecture. = \/ o\ \/ : > :

Correction
1. R est symétrique par rapport a 0.
et C, semble symétrique par rapport & O donc g semble impaire.

2. R est symétrique par rapport a 0.
V x€R,f(—x)=(—x)"=3(—x)’+1=x"-3x>+1=f(x)
Conclusion: f est paire.

IR est symétrique par rapport a 0.
V x€R,f(—x)=(—x)’—5x(—x)=—x"+5x
V xeR,—f(x)=—(x’-5x)=—x"+5x
donc VY x€R,f(—x)=—f(x)
Conclusion: [ est impaire.

De plus, C; semble symétrique par rapport a I'axe des ordonnées donc f semble paire.
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