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Exercice 1

1. Zgy

z ——
':ZM':W et zg; =2 donc ZO#M':WXZW donc les vecteurs OM et OM ' sont colinéaires

donc les points O, M et M’ sont alignés.

Conclusion : Les points O, M et M’ sont alignés.

2. MeTez'=z10L=1of=1o|]=1oMec(0;1)

V4

Conclusion: I'=C(0;1)

Deplus, |—1|=1 et |ij=1 donc A(1)€T et B(i)el

3. zgmp=zz—z,=i—1=—1+idonc AB:‘Z@|=\/(—1)2+ =42 donc r:%:%
—1+i 11
Le centre du cercle C est E( > l) donc E(_E’E> )
On déduit qu'une équation de C est donnée z—(—%+é) zg

Sionpose z=x+iy ,ondéduit une équation cartésienne de C dans (O;1,V)

2 2 2
(x+%) +(y—%) :(g) <:>x2+y2+x—y+%:%<:>x2+y2+x—y=0
E'=f(E)oz,=— x(—r+ =L Iilpoox(- Lili=—q4
(_l)z.,.(l)z 1 2 donc E'(—1;1)
2 2 2

(=1)+1°+(=1)-1=1+1-1-1=0 donc E'(—1;1) appartient au cercle C.

4. Soit M(z)€(AB) avec A(—1;0)et B(0;1)

(a)

Me(AB)= AM et AB colinéaires
Me(AB) e det(AM ; AB)=0
M€E(AB)=(x+1)x1—yx1=0
M€(AB)

AB
AB
€(AB)e y=x+1

Conclusion : (AB):y=x+1

On déduit que M (x+iy)e M (x+i(x+1))e M (x;x+1) donc k=OM’=x"+(x+1)=2x"+2x+1

Conclusion : k=2x’+2x+1

M'=f(M)ez'=-Sxz=1xz=Lx(x+i(x+1))
2| k k
r— v_i 1_X+1
M'=f(M)ex =% et y ==

1/4



Nom - Prénom : Devoir Maison n°1 Terminale_Expertise

2

X x+1 X x+1, x> xX*42x+1 x x 1
o, (2] +(XEL) p(X)- (AL X XX XX 1

CxXT X+2x+1 1.1 1
k2+ K> 2T

—=———=0
k k? k k k

donc M'(z')eC
(b) Soit M€E(AB)
D'aprés le 1., on sait que O, M et M’ sont alignés et d'apres le 4.(a), on sait que M’ appartient a C.

Conclusion : M étant donné sur (AB), on trace la droite (OM) et le cercle C.
M' est alors le point d'intersection de C avec la droite (OM).

Exercice 2
(E):2°—8Xz*+24x2—-32=0
1. () 4°-8X4°+24X4—-32=64—128+96—32=0 donc 4 est une solution de (E).

(b) z°—8Xz°+24xz-32=(z—4)(az’+bz+c)
o7’ —8X 7 +24Xz—32=az’+bz’+cz—4az’—4bz—4c
a=1 a=1
b—4a=-8 _ | b=—4
c—4b=24 | b=—4
—4c=-32 c=8

=

Conclusion: Y z€C,z’—8xz°+24xz—32=(2z—4)(z"—42z+8)

() 2°-8XzZ°+24xz-32=0=(z—4)(z"~42+8)=0=2z—4=00u z°—42z+8=0
2’—8X7°+24X2-32=0(z—4)(z°~42+8)=0=2z=4 ou z°—42+8=0

Résolutionde z°—4z+8=0 dans C
A=(—4)—-4x1x8=16—32=—16<0 donc I'équation z’—4z+8=0 a deux solutions complexes

conjuguées dans € qui sont zlz%ZZ—Ziet 2,=7,=2+2i

Conclusion: S={4;2—-2i;—2+2i}

2. (E,):z(z—4)(z’~42z+4+p°)=0 avec peR, p>0
(@) (E,):z(z—4)(z"—4z+4+p’)=0<2=0 ou z=4 ou z°—4z+4+p’=0
Résolutionde z°—4z+4+p°=0 dans C

A=(—4)—4x1x(4+p)=16—16—4p’=—4p’<0 donc z’—4z+4+p>=0 a deux solutions complexes
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4—iVap® 4-2pi

2 2

conjuguées dans € quisont z,= =2—ipetz,=z,=2+ip

Conclusion: S={0;4;2—ip;2+ip}

Notons O(0), A(4) , Bp(2-i p) et Cp(2+i p).

On a Re(Bp) = Re(Cp) = 2 donc Bp et Cp appartiennent a la médiatrice de [OA] donc OBp = BpA et
Ocp =CpA.

Comme Im(Bp) = -Im(Cp) on déduit que OBp = OCp.

Conclusion : OBp = BpA = CpA = OCp donc OBpACp est un losange.

_BpCpXOA _2pX4 _

On déduit que Aoppacy™ > > 4p
(b) Pour p = 2 on obtient la figure ci-dessous :
Cp
2
1
0 A
-1 0 4
-1
-2
Bp
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