Suites arithmétiques et géométriques-correction des exercices-fiche 4 lére-Spécilalité

Exercice 1

Pour chacune des suites définies ci-dessous, reconnditre celles qui sont géométriques et indiquer pour
celles qui le sont le premier terme, la raison et le sens de variation.

u,=3n"+1 u,=3x7" y 3 u,=2"+3"
n 5,1
Correction
1. u u donc (u,) n'est pas géométrique.
uy=1,u,=4 et u,=13 donc =4 et 2=13 44 () Pas 9 i
U, u, 4
2.

u u
u,=3,u,=21 et u,=147 donc W_21_g M 147
Uy U, 21
donc (u,) semble géométrique.

YV neN,u,, =3xX7"'=3x7"XT=u,x7 donc (u,) estbien géométrique de raison
q=7 etdel” terme u,=3

De plus u,=3>0 et g=7>1 donclasuite (u,) estcroissante.

3. 9 27
9 27 u,_5_3 u, 25_27_5_3
:3, =—ct =—_d — ==t S=— = X—=Z
o s e L s O L T35 W, 9 2579 5
5
donc (u,) semble géométrique.
3n+2 3n+1><3 3n+l 3 3
Y neN,u,, === = X==u,X= donc (u,) estbien géométrique de
1 Sn 1 5n><5 Sn 5 5 ( ) g q
raison qZ% et de 1 terme u,=3
De plus u,=3>0 et 0<g<l donclasuite (u,) estdécroissante.
4,

u u donc (u,) n'est pas géométrique.
u,=2,u,=5et u,=13 donc NSt 13,5 (u,) Pas 3 9
U u, 5 2
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Exercice 2
Parmi les suites proposées ci-dessous, reconnditre les suites géométriques et indiquer pour celles qui
le sont la raison et le sens de variation.

v,=3 vo=—1 vo=1 vo=1
V=3V, V,=nv, v, Vv, =4"
vn+l__
5
Correction
1. VneN,v, =v,X5 donc lasuite est gé¢ométrique de raison g=>5

De plus v,=3>0¢et g=5>1 donc (v,) est croissante.

2. vy=—1,v,=0etv,=0 donc (v,) estgéométrique de raison g=0
La suite est donc constante a partir du rang 1.

1
3. ‘v’nelN,vnH:ang donc (v,) est géométrique de raison q:é

De plus v,=1>0et 0<g<l donc (v,) estdécroissante.

A% \%
vo=1,v,=4 et v,=256 donc —=4 et Y2_256 644
v, vy 4

donc (v,) n'est pas géométrique.
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Exercice 3
Soit (u,) lasuite géométrique de raison 3 et de 1 terme u,=4
Soit (v,) lasuite gé¢ométrique de raison -2 et de 1* terme v,=9

5v
Soit (tn) la suite définie par ‘v’nEIN,tn:7 "

Démontrer que (¢,) est géométrique et préciser son sens de variation.

Correction
(u,) est géométrique de raison 3 et de 1" terme u,=4 donc ¥V neN,u, , =3Xu,
(v,) est géométrique de raison -2 et de 1" terme v,=9 donc VY nelN,v,, =—2Xv,

5V, 5X(-2v,)

—2X5 — 5 —
n+l— Vn:_ZX vn:—2><t
Tu

7x3u,  3X7u, 3 Tu, 3 "

-2 S5v
donc (t,) est bien géométrique de raison q=T et de 1*" terme t0=—0—4—5

Tu, 28

Ainsi Y nelN,¢

n+l

De plus ¢<0 donc lasuite (¢,) n'est pas monotone.
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Exercice 4
Soit (u,) lasuite définiepar ¥ n€N,u,, =2u, +3 etde 1 terme u,=4

> i+l

—

(u,) est-elle arithmétique ? Géométrique ?
2. Soit (v,) lasuite définie par V' n€N,v,=u, +3
Démontrer que (v,) est géométrique. Préciser sa raison et son 1 terme.
3. Déterminer |'expressionde v, enfonctionde n puis en déduire cellede u,
4. Déterminer le sens de variation de la suite (v,) puis en déduire celui de la suite (u,,)

Correction

1. wu,=4,u,=11 et u,=25 donc u,—u,=7 et u,—u,=25-11=14#7
donc (u,) n'est pas arithmétique.

oI B 25 11 gope (u,) n'est pas géométrique.
w 4w 14

2. VneN,v, =u, +3=2u,+3+3=2u,+6=2(u,+3)=2v,
donc (v,) est géométrique de raison g=2 et de 1" terme v,=u,+3=4+3=7

3. VnelN,v,=v,Xqg"=7x2"
(v,) est géométrique telle que v,=7>0¢et g=2>1 donc (v,) est croissante.

Y neN,u,,,—u,=v,.,—3—(v,—3)=v,,,—3—v,+3=v,,,—V,

(v,) est croissante donc v,,,—v,>0 doncu,,,—u,>0 donc (u,) est croissante.

Exercice 5

g g . 1
(v,) est une suite gé¢ométrique de 1 terme v,=—2 et de raison q=§

Déterminer v, et v, puis exprimer v, enfonctionde n puis calculer v,

Correction
| 2.1 =2
hd V1:V0XQZ—2X§:T etvzzleq:TXEZT
n 1)/ =2 -2 -2
b (S = =-— —) = = "= -
YV nelN,v,=v,Xq 2><(3) = donc v, 3%~ 2782969
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Exercice 6
(v,) est une suite géométrique de 1 terme v,=—2 et de raison q=—3
Déterminer v, en fonction de net calculer le 9eme terme de la suite.

Correction

VneN,v,=v,xq" '=—2x(-3)"
* Le 9eme terme de la suite est vo=—2X(—3)*=—13122

Exercice 7
1. Programmer un programme en langage Python permettant |'affichage de la liste des N
premiers termes d'une suite géométrique a partir de la saisie du premier terme u, ,dela
raison g et de N.
2. Qu'affiche le programme si I'on saisit u,=5,g=4 et N=10

Correction

1. Enlangage Python, on écrit :

1 u=float(input("ue=?"))

2  g=float(input(“"raison g=2"))
3 N=int(input("N=?"))

4 L=[u]

5 for i in range(1,N):

6 u=u*q

7 L=L+][u]

8 print(L)

2. Pour u,=5,g=4et N=10 ,onobtient:

uld=2?5
raison g=7?4

N=?10
[5.0, 20.0, 80.0, 320.0, 1280.0, 5120.0, 20480.0, 81920.0, 327680.0, 1310720.0]
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