Vecteurs-correction des exercices-fiche 9 Seconde

Exercice 1
ABCD est un quadrilatére. Réduire |'écriture de chaque vecteur avec la relation de Chasles.

—_— —_—  —

1. i=AC+BA+CB 2. v=AB—AC+BC—BA 3. W=AB—AC+DC—DB

Correction
1. =AC+BA+CB=AC+CB+BA=AA=0
2 v=AB—AC+BC—-BA=AB+CA+BC+AB=CA+ AB+BC+AB=CC+ AB
y=0+AB=AB R
3 wW=AB— AC+ DC—DB=AB+ CA+ DC+ BD=CA+ AB+ BD+ DC=CC=0
Exercice 2

ABC est un triangle, D et E sont les points tels que EB=BA et ED=2BC .

1. Faire une figure
2. Démontrer que C est le milieu du segment [AD].

Correction

2. EB=BA donc Best le milieu de [AE] donc AE=24B dou
AD=AE+ ED=2 AB+2BC=2(AB+ BC)=2 AC
AD=2 AC donc Cest le milieu de [AD].
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Exercice 3
Sur la figure ci-contre, ABCD est un parallélogramme, et Eet F

sont les points définis par ZEZ%ZE et BF:%BE

Démontrer que le quadrilatere AECF est un parallélogramme.

Correction

ABCD est un parallélogramme donc AB=DC

FC=FD+DC=-DF+DC=—DC+DC=y DC= 4B

Or ZEZ%ZE donc FC=AE donc AECF est un parallélogramme.

Exercice 4 - Théoréme de Varignon

Soit un quadrilatére quelconque ABCD, et I, J, K et L les milieux respectifs des segments [AB], [BC],
[CD] et [DA]

Déterminer le réel k tel que AB=k1IB .
Exprimer de méme BC enfonctionde BJ .
En déduire que AC=21] .

Montrer que le quadrilatére IJKL est un
parallélogramme.

Awnoe

Correction
1. Iestle milieude [AB] donc AB=21B
2. JesT le mllleu de [BC] donc BC 2BJ
3. AC=AB+BC=2IB+2BJ= 2(IB+BJ) 21
4. | est le milieu de [AD] donc AD 2LD et Kes‘r le milieu de [DC] donc DC=2DK

par conséquent AC=AD+DC=2LD+2DK =2(LD+DK)=2LK

On en déduit que 2 IJ=2LK donc IJ=LK doncle quadrilatére IJKL est un parallélogramme.
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Exercice 5
Soit les points A(—1;3),B(1,6),C(2;4)et D(-2,-2) .
Les points K, L et M sont définis par R:%Zﬁ,fg’zéﬁé et MA+MC=0 .

1. Calculer les coordonnées des points K, L et M.
2. Les droites (AB) et (DC) sont-elles paralleles ?
3. Démontrer que les points K, L et M sont alignés.

Correction

ZI?Z%ZB donc K est le milieu du segment [AD] .

On déduit que K(_1+2(_2)’.3+(2_2)) —_31)

@K(z,z

ff':%gé donc L est le milieu du segment [BC].

1+2 6+4

On déduit que L(T, T)

3
L(=;5) .

MA+MC =0 donc M est le milieu du segment [AC] .

- —1+2 3+4 1.7

On déduit que M ( A )@M(2,2)
2. AB(1—(—1);6-3)=4B(2;3)et DC(2—(-2);4—(-2))=DC(4;6)

donc 2AB=DC donc ABetDC sont colinéaires donc (AB) et (DC) sont paralleles.
3. KLE—(50):5-5)=KL(3,5) et K (5~(52),2— 2 )= KT (2;3)

9

2
3 =3><3—5><2=9—9=0

donc KLet KM sont colinéaires donc K, L et M sont alignés.
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Exercice 6

— — . — — 1 ——
ABC est un triangle, et D et E sont les points définis par AD=2AB+AC et BE:gBC

1. Faire une figure.
2. Pourquoi les vecteurs AB et AC forment-ils une base ?
3. Déterminer les coordonnées des vecteurs AD et AE dans la base (AB, AC)
4. En déduire que les points A, D et E sont alignés.
Correction

1.

C D

]

m

2. ABCest un triangle et donc les point A, B et C ne sont pas alignés par conséquent les vecteurs
ABet AC ne sont pas colinéaires donc ABet AC  forment une base.

3. AD=2AB+AC donc dans la base (ZEZE‘) ona 25(2;1)

1 1

E:Z@@E:ZE%?&:@%@J@):;@%m%za:@_gmgza
S QU S — 2 1
donc AEZ;AB+§AC et donc dans labase (4B, AC) ona AE(§’§)
— P % 1 2.2 2
4. det(AD, AE)= S N
et ) R e
3

donc les vecteurs ADet AE  sont colindaires donc les points A D et E sont alignés.
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