Nom-Prénom Contrale n°6

1_SpéMaths

La calculatrice est autorisée

Exercice 1
Calculer S=1+242%+. +2"

Exercice 2
Soit (u,), une suite géométrique de 1 terme U,=—4 et deraison g=3
1. Calculer u,,u, et u; .
2. Exprimer U, en fonction de n et calculer le huitieme terme de la suite.

3. Déterminer le sens de variation de la suite.
4. Calculer S=uy,+u,+...+u, .

Exercice 3

Soit (u,) lasuite définie par Y neN,u,, =3u,+2 etde 1 terme u,=3

—_

(u,) est-elle arithmétique ? Géométrique ?
2. Soit (v,) lasuite définiepar YV ne€N,v,=u,+1
Démontrer que (v,) est géométrique. Préciser sa raison et son 1 terme.
3. Déterminer |'expressionde v, enfonctionde n puis en déduire celle de u,
4. Déterminer le sens de variation de la suite (v,) puis en déduire celui de la suite (u,,)
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Correction
Exercice 1
1_211
S:1+2+22+...+21°:f:2“—1:2047
Exercice 2
1. u,=qXu,=3X(—4)=—12,u,=qXu,=3x(—12)=-36 et u,=qxu,=3X(—36)=—108 .

2. VnelN,u,=u,xq"=—4x3"

Le huitiéme terme de la suite est u,=—4x3'=—8748 .
3. (u,), estune suite géométrique de 1 terme U,=—4<0 et deraison g=3>1 donc (u,), est
strictement décroissante.

1-q 1-3’ 1-3’
S=u0+u1+...+u6=u0><( 1_2 ):(—4)><( 3 ):(—4)><( >

I

»

=2x[1-3"]=—4372 .

Exercice 3

1. u,=3;u,=3%x3+2=11 et u,=3x11+2=35
u,—u,=11-3=8 et u,—u,=35—11=24+#8 donc (u,) n'est pas arithmétique.

u, 11  u, 35 . .
-3 et 111 Or, 11X11=121 et 3X35=105#121 donc les produits en croix ne sont pas
0 1

u, U
égaux donc u—o;ﬁu—l donc (u,) n'est pas géométrique.
2. Soit n€N .Ona v,,,=u,, +1=3u,+2+1=3u,+3=3(u,+1)=3v
raison q=3 et de premier terme V,=U,+1=3+1=4
3. Ondéduit que VY nelN,v,=v,xXq"=4x3"et u,=v,—1=4x3"—-1 .
4. (v,) estgéométrique de raison g=3>1 et de premier terme v,=4>0 donc (v,) est strictement
croissante donc Vn€N,v,,,—v,>0 .
or, VneN,u,,,—u,=(v,,,—1)—(v,—1)=v,,,—v,>0 donc (u,) estégalement strictement
croissante.

donc (v,) est géométrique de

n
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