Dérivation-correction des exercices-fiche 1

1ére-Spécilalité

Exercice 1

On considére la représentation graphique C; dune fonction
f définiesur R etsatangente T , en A,

A l'aide de la courbe et en justifiant si besoin, déterminer :

L f(=2) puis f'(=2)

2. l'équation réduitede T_,

Correction

1. f(-=2)=1etf'(—2)=-3
2. L'équationde T_, est donnée par

y=f'(=2)(x=(=2))+f(-2)

y=—3(x+2)+1

y=—3x—6+1

y=—3x—5
Exercice 2

On considére la représentation graphique C, d'une fonction g

définiesur IR et sestangentes T_,etT, en x=—2 eten
x=1 .

A l'aide de la courbe et en justifiant si besoin, déterminer :

1. g(—2)etg(1)
2. g'(=2)etg'(1)
3. l'équation réduite des tangentes T ,etT, .

Correction

1. g(-2)=1letg(1)=1
—1

2. g'(=2)=2etg'(1)=—"
3. L'équationde T_, est donnée par
y=g'(=2)(x—=(=2))+g(-2)
y=2(x+2)+1
y=2x+4+1

y=2x+5

Conclusion: T_,:y=2x+5
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L'équationde T, est donnée par

y=g'£1)(x—1)+g(1)

y= 3(x 1)+1
y:—lx+l+1
3 3
y=—1x+i
3 3

Conclusion: T: S .
onclusion : 1°y 3 3

Exercice 3
Dans chacun des cas suivants, déterminer |"équation réduite de T .

ty \7 P
: * . \!ﬁ

Correction

Figure 1: T est une droite non paralléle a I'axe des ordonnées donc admet une équation réduite de
la forme y=mXx+p .Par lecture graphique,ona m=—2 donc y=—2x+p

Or A(2;4)€T donc 4=—2X2+p donc p=8

Ondéduit que T:y=—2x+8 .

Figure 2: T est une tangente horizontale donc admet une équation réduite de la forme y=p .
Par lecture graphique, ona p=2
On déduit que T:y=2
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Exercice 4
On considére la représentation graphique de la fonction racine carrée et sa tangente T, en x=1

1. Par lecture graphique, déterminer f'(1) .

2. Retrouver ce résultat par le calcul a ‘aide du taux de variation. i

3. Retrouver ce résultat par le calcul a 'aide de la fonction dérivée -
de la fonction. P 4

4. Déterminer, par le calcul, I'équation réduite de la tangente T,
alacourbeen x=4

5. Existe-t-il une tangente a la courbe paralléle a la droite (d)
d'équation y=2x—5 . Sioui, déterminer son équation réduite.

Correction

—
h
—_
[HN
~—
[l
I

2. Soit h€R,h#0 .Le taux d'accroissement de la fonction f entre 1 et 1+h vaut:

2 E )= (1) _Teh—1_Teh=1_(V1+h=1)(J1+h+1)

h h h h(V1+h+1)
r(h)= th 1 __ L S dot limr(h)=lim;=l
h(Vi+h+1) h(¥1+h+1) (V1+h+1) h>0 >0 (V1+h+1) 2

1
Conclusion: f est dérivable en1et f'(1)=§ )
3. Lafonction f:x=f(x)vVx estdéfiniesur [ 0;+oo[ et dérivablesur ]0;+o[ et sa
: 1 , 1 _1
dérivée est f(X)Zm donc f(l)zﬁzi .

4. L'équationde T, est donnée par

y=1"(4)(x=4)+{(4) or ['(4)17==F et [(4)V4=2 doi:
y:%(x—4)+2

y:%x—1+2

y=2Xx+5

1
Conclusion: T,: y:Zx+1

5. Le coefficient directeur de (d) vaut 2.
Il existe une tangente & C; paralléle & (d) si et seulement si il existe un réel x>0 tel que
f'(x)=2

1 — 1 1 1
! =Do—=02 =—oJX=—oXx=—
f'x)=2e7= Vxmgelx=gex=gg

L 1_1
or f(E)_\/16_4
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On déduit que :

1 1
T, :y=2(x——)+=
1) ETIA

1 2
T, :y=2x—=+=
Ly X88

16
1
T,:y=2x+—
6 8

Conclusion: T, :y=2x+_
6 8
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