Nom-Prénom Controle n°4 1_SpéMaths

Exercice 1
On considére la fonction f définie et dérivable sur R par f(x)=—3x’—4x+1 .

1. Caleuler f'(—1) a l'aide du taux d'accroissement.

2. Retrouver ce résultat & l'aide de la fonction dérivée f'(x) .

3. Déterminer I'équation réduite de la tangente T_; a C; au point d'abscisse -1 .

4. Déterminer les tangentes éventuelles & C; paralléles a la droite (d):y=—2x+7 .
Exercice 2

On considére la fonction g définie et dérivable sur IR\ {4} par g(X): I—x
1. Calculer g'(3) alaide du taux d'accroissement.

2. Déterminer I'équation réduite de la tangente T3 & C, au point d'abscisse 3.
3. Déterminer les tangentes éventuelles @ C, paralléles a la droite (d):y=2x+5 .
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Correction
Exercice 1
On considére la fonction f définie et dérivable sur R par f(x)=—3x’—4x+1 .

1. Soit heR,h#0 .Ona:
[(—3(—1+h)*—4(—1+h)+1)]1—(-3x(—1)*—4x(—1)+1) _—3(1—2h+h’)+4—4h+1-2

T(h)= =

(h) h h
2 2 _

T(h):—3+6h—3h;4—4h+1—2:—3hh+2h:h( 3hh+2):_3h+2

d'oll E_E{)lT(h):?_r)%_?’h"'z:ze'R donc f est dérivableen a=—1 et f'(—1)=2 .

2. f estdérivable sur R comme fonction polyndme et ¥ x€R,f'(x)=—6x—4 donc
f'(—1)=—6X(—1)—4=6—4=2 . on retrouve le résultat du 1.
3. T.iy=f'(=1)(x+1)+f(-1)
T ,:y=2(x+1)+2
T_:y=2x+2+2
T ,:y=2x+4
4. Le coefficient directeur de (d):y=—2x+7 vaut m=—2 .
C; admet une tangente paralléle a (d) en a€R si et seulement si f'la)J=—2 .
2 1

f'la)J=—2e—-6a—-4=-2o-6a=2ea=—"=—=
-6 3

Conclusion : C; a une seule tangente paralléle & (d):y=—2x+7 ,en a=—§ .

Exercice 2
On considére la fonction g définie et dérivable sur IR\ {4} par g(X)=4EX .
1. Soit helR,h#0 .0Ona:
2 2 2__, 2-2(1-h) 2-2(1-h) 2h
T(h)=(4—(3+h)) 4-3_1-h " 1-h _ 1-h _1-h_2h 1_ 2
h h h h h 1-h h 1-h

d'ot lim T (h)=lim %226"? donc g est dérivable en a=3 et g'(3)=2 .

h>0 hso 1—
2. Tyiy=g'(3)(x—3)+g(3)
T,:y=2(x—3)+2
T,:y=2x—6+2
T,:y=2x—4
3. Le coefficient directeur de (d):y=2x+5 vaut m=2 . ( )
—(—1 2

Le coefficient directeur de la tangente & C, en a€R\ {4} vaut g'(a)=2x 5= >
(4—a)* (4—a)

C, admet une tangente paralléle a (d) en a€R\ {4} si et seulement si g'(a)=2 .

g’(a)=2@<4 2 )2:2@2:2(4—a)2@(4—a)2:1@4—a:1 ou4—a=-1

—a

g'(a)J=2e—a=1-4=-3 ou —a=—1-4=—5<a=3 ou a=5

Conclusion : C; a deux tangentes paralléles a (d):y=—2x+7 ,luneen a=3 et lautreen a=5 .
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